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内  容  简  介 
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基础知识, 以高中数学为起点, 通俗易懂地介绍经典不等式、抽屉原理、素
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第二部分为较高级知识, 由浅入深地介绍连分数、同余覆盖系、二次互反律、

二元二次型、Chebyshev 多项式、Legendre 多项式、分拆数、线性递推序列、

组合数等距求和、不变序列、Stirling 数、Bernoulli 数、p-正则函数、三(四)

次同余式、二项式系数同余式、类似 Apéry 数、差集和群的概念等美妙知
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最后的附录介绍数学英雄 Euler. 
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前 言

本书以高中数学为起点, 用通俗易懂和相对初等的方法介绍了数学中的若干
论题, 内容涉及数学的本性和特点、经典不等式、组合数性质、抽屉原理、代数方
程、连分数、同余式、二次互反律、Lucas 序列、Stirling 数、Ramsey 数、分拆
数、Chebyshev 多项式、Legendre 多项式、差集、对称设计、群的概念和性质, 以
及作者作出贡献的不变序列与反不变序列、Bernoulli 数与 Euler 数、高阶递推序
列、三 (四) 次同余式、组合数等距求和、p-正则函数、二元二次型、二项式系数
同余式和类似 Apéry 数等课题.

本书旨在充分展现数学魅力, 引导高中生、大学生、数学爱好者更加热爱数
学, 走上数学研究之路, 为此放弃了所有高深和复杂的内容. 同时, 本书总结和展
现了作者的相关研究成果, 包括已经发表和本书首次出版的许多定理和猜想 (如
定理 8.8、定理 18.21、定理 20.11、定理 21.44、定理 22.44 和猜想 22.35 等). 特
别综述了现在的热点课题“二项式系数同余式”和“类似 Apéry 数”. 这对从事
组合数学和数论研究的同行也极有参考价值.
阅读本书不需要高深的数学知识, 中学生也可看懂大部分内容. 如果读者熟

悉求导、幂级数和母函数, 那就几乎没有阅读困难. 积分只在 Chebyshev 多项式
与 Legendre多项式中出现,矩阵和行列式的简单知识只在同余覆盖系一个定理证
明、高阶递推序列与对称设计中用到. 群的观念也只在最后三讲中涉及.
感谢我的学生李桂林、李龙、赵媛媛、庄原、王妍、周煦帮助检查部分书稿

内容. 限于时间、篇幅及作者知识面，书中所列文献不够全面. 欢迎广大读者来信
讨论和指正.

孙智宏

2024 年 11 月
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